Série d’exercices — Chapitre 1 : La continuité
2¢ BAC SX BIOF En. Nidal SABI

Bvencice 1 — Calal de imites

Calculer les limites suivantes :
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1. Classer par ordre croissant : v/4, 31/4,
V2 x /32
2vV2

3. Résoudre dans R :

(a) (2—1x)3=27 (c) Ve+1<1
(b) 28 +221 -3 =0 d) 1-23>0

2. On pose A = . Montrer que A = 1.
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Soit f définie sur R par f(z) = 2% — 3z + 1.

1. Montrer que pour tout x € R, f'(z) = 3(z — 1)(z + 1).

2. Etudier les variations de f et dresser son tableau.

3. Déterminer le nombre de solutions de I'équation f(z) = 0.

4. Déterminer f([—1;1]) et f(] —1;+o0]).

5. Montrer que I’équation f(x) = —2 admet une unique solution a €| — oo ; —1[, puis vérifier que

—d<a<—1.

. Donner un encadrement de o d’amplitude 0,5 par dichotomie.

| mtudeﬁmesueraru ) = 2% — 22 —1—390—1—1

. Calculer lim wu(z)et lim wu(z
T——00 T—r—+00
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2. Montrer que pour tout z € R, u/(z) =3 (:I: — 5) + 3 puis dresser le tableau de variations.

En déduire que I'équation u(z) = 0 admet une et une seule solution a € R.

Vérifier que —1 < a < 0.
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Par dichotomie, donner un encadrement de o d’amplitude 3
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Résoudre dans R l'inéquation (x + 1) u(z) > 0.
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Soit g défini R =14+ —.
oit ¢g définie sur R par g(z) + ez

2+ 3

1. Montrer que pour tout = € R, g(x) >

2. En déduire lim g(z) et lim @
T—r—+00 rx—+oo

3. Interpréter géométriquement le résultat de la question 2.
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Soit f définie sur I =]0;+oo[ par f(x) =
Montrer que f est continue sur /.
Montrer que f est strictement décroissante sur 1.

En déduire f(1).

Justifier que f admet une fonction réciproque f~! sur un intervalle J & préciser.
Calculer f1(2).

Déterminer Pexpression de f~!(z) pour tout z € J.
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Soit f définie sur I = [1;+oo] par f(z) =2z — 4y/z + 1.
1. Montrer que f est continue sur [.
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3. Justifier que f admet une réciproque f~! sur un intervalle K & déterminer.

4. Pour tout z € K, déterminer f~'(z).

2. Montrer que pour tout = € I, f'(z) = . En déduire la monotonie de f.

1
Soit f définie par f(z) = rx\/i

1. Résoudre 2% + x — 2 =0 et en déduire Dy = [0;1[U]1; +o0l.
—1
(z+2)(1+ V)

2. Montrer que pour tout € Dy, f(z) =

3. Calculer lim f(x) et lim f(x).
T—+00 z—1
4. Soit g définie sur [0;4o0[ par :
f(z) siz €]l;4o00]

xr) = 5 , meER"
9(@) 2mx+6 siz e [0;1]

(a) Montrer que g est continue sur |1;+o0].
(b) Déterminer m pour que g soit continue en 1.
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Soit f définie par f(z) = %M

1. Résoudre 2% — 3z + 2 = 0 et en déduire D;.
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(Ve +1)(z—-2)
3. Calculer zl_l}lf@f(x), hr;lJr f(z), lilgli f(z).

4. Calculer lim f(x).
z—1

2. Montrer que pour tout x € Dy, f(x) =

5. Soit ¢ définie par g(z) = f(z) si x € Dy et g(1) = —1. Montrer que g est continue en 1.

Soit g définie sur I = [0; +oo] par g(z) = x + 2y/.

Montrer que g est continue et strictement croissante sur I.
En déduire que g admet une réciproque ¢—! définie sur 1.
Vérifier que g~*(0) = 0.

Montrer que pour tout z € I, g~ '(z) = (Vo + 1 — 1)
Résoudre dans I I'équation g~1(z) = g(z).
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